I. Tong hop 1:
Bai 1 : Cho tir giac ABCD biét sd do cua cac gbéc A; B; C; D ti 1€ thuan véi5; 8; 13
va 10.

a/ Tinh s do cac goc cua tir giac ABCD

b/ Kéo dai hai canh AB va DC cét nhau & E, kéo dai hai canh AD va BC cit
nhau & F. Hai tia phin giac cta cic goc AED va gbc AFB cét nhau & O. Phan giac
ctia goc AFB cit cac canh CD va AB tai M va N. Chimg minh O 14 trung diém cta
doan MN.

Bai 2: Cho hinh thang ABCD ( AB//CD).

a/ Ching minh rang néu hai tia phan giac ctia hai goc A va D cung di qua trung
diém F cua canh bén BC thi canh bén AD bang tong hai day.

b/ Chiing minh rang néu AD = AB + CD thi hai tia phan giac cta hai goc A va

D cit nhau tai trung diém cua canh bén BC.

Bai 3: Cho hinh chir nhat ABCD. Ké AH L BD. Trung diém cua DH 1a I. N6i AL Ké
duong thang vudng goc voi Al tai I cit canh BC ¢ K. Chimg minh K 13 trung diém
canh BC.

Bai 4: Cho hinh binh hanh ABCD, hai duong chéo cit nhau ¢ O. Hai duong thang d,
va d, cung di qua O va vudng goc voi nhau. Pudng thang d, cit cac canh AB va CD
& M va P. Puong thang d, cit cac canh BC va AD ¢ N va Q.

a/ Chtirng minh t&r giac MNPQ 1a hinh thoi.

b/ Néu ABCD 14 hinh vuéng thi tr giac MNPQ 1a hinh gi? Ching minh.

Bai 5: Cho tr giac ABCD c6 AD = BC va AB < CD. Trung diém clia cac canh AB va
CD 1a M va N. Trung diém cua cac dudng chéo BD va AC 1a P va Q.

a/ Chtirng minh t&r giac MNPQ 1a hinh thoi.

b/ Hai canh DA va CB kéo dai cat nhau tai G, ké tia phan giac Gx cua goc
AGB. Chirng minh Gx//MN

I1. Dién tich hinh chir nhit - hinh vudng - hinh tam giac:



Bai 1:Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB = 5cm, BC = 4cm. Trén canh AD dung tam
giac ADE sao cho AE va DE cat canh Bc 1an luot tai M va N va M 1a trung diém cua
doan thang AE. Tinh dién tich tam giac ADE.
Bai 2:

1/ Tinh dién tich hinh chit nhat biét réng trong hinh chit nhat c6 mot diém M
cach déu ba canh va giao diém cua hai dudng chéo va khoang cach dé 1a 4cm

2/ Tinh dién tich hinh thang vudng c6 day nho bang chiéu cao bang 6cm va goc

16n nhét bang 135°

Bai 3:

1/ Chimg minh rang dién tich ctia hinh vudéng dung trén canh géc vudng cia
tam giac vuong can bang hai lan dién tich cta hinh vudéng dung trén dudng cao thudc
canh huyén

2/ Chtng minh rang dién tich ciia hinh vuéng c6 canh la dudng chéo cia hinh

chir nhat thi 16n hon hodc bang hai lan dién tich cta hinh chir nhat.

Bai 4 : Cho hai hinh vudng c6 canh a va chung nhau mdt dinh, canh cua mot hinh
nam trén dudng chéo cua hinh vudng kia. Tinh dién tich phan chung cua hai hinh

vuong.

I11. Dién tich tam giac:
Bail:

1/ Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB = 4cm, BC = 3cm. Trén DC lay diém M
sao cho MC = 2cm, diém N thudc canh AB. Tinh dién tich tam giac CMN
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2/ Cho hinh chit nhat ABCD va diém M thudc canh AB. Tim ti s SMi
ABCD

Bai 2: Cho tam giac ABC. Céac duodng trung tuyén BE va CF cit nhau tai G. So sanh
dién tich tam giac GEC va tam giac ABC.

Bai 3: Cho hinh thang ABCD, BC//AD. Cac dudng chéo cit nhau tai O. Chiing minh
rang Soas = Socp va tir d6 suy ra OA.OB = OC.OD.



Bai 4:
a/ Chting minh rang cic dudng trung tuyén cta tam gi4c chia tam giac thanh 6
phan c6 dién tich bing nhau.

b/ Goi G 1a trong tdm cua tam gidc ABC thi Sgag = Segac = Seac-

Bai 5: Cho tam giac vuong ABC vuodng tai A. Trén canh AB, AC, BC va ¢ phia
ngoai cua tam giac dung cac hinh vuéng ABED, ACPQ va BCMN. Duong cao AH
thudc canh huyén cta tam giac vuong ABC cat MN tai F. Chirng minh:

a/ Sgren = Sasep, tir d6 suy ra AB? = BC.BH

b/ Stcme = Sacpos tir 6 suy ra AC” = BC.HC

IV. Dién tich hinh thang - Hinh binh hanh - Hinh thoi
Bai 1:

1/ Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 48cm, BC = 24cm, diém E 1a trung diém
ctia DC. Tim diém F trén AB sao cho dién tich tir gisc FBCE bang dién tich hi%h chir
nhat ABCD.

2/ Puong chéo cia hinh thoi bang 18 c¢cm; 24cm. Tinh chu vi hinh thoi va
khoang cach gitra cac canh song song.

Bai 2: Dién tich ctia mot hinh thoi 1a 540dm®. Mét trong nhitng dudng chéo cua nd
bang 4,5dm. Tinh khoang cach giao diém cua cac dudng chéo dén cac canh.
Bai 3:

a/ Tinh dién tich hinh thang can c6 dudng cao h va cac duong chéo vudng goéc
v6i1 nhau

b/ Hai duong chéo cta hinh thang cn vudéng goc voi nhau con tong hai canh

day bang 2a. Tinh dién tich cua hinh thang.
Bai 4: Cho hinh binh hanh ABCD, trén tia d6i cta tia BA 14y diém E, trén tia d6i cua

tia DA 13y diém K. Puong thang ED cat KB tai O. Chimg minh rang dién tich tir giac
ABOD va CEOK bang nhau.



V. Tong hop 2
Bai 1: Cho hinh chir nhat ABCD c6 canh AB = 4cm, BC = 3cm. K¢ céc tia phan giac
cua cac goc trong, chiing cit nhau & M, N, P, Q.

a/ Chung minh tor gidc MNPQ 1a hinh vudéng.

b/ Tinh dién tich hinh vuéng MNPQ.

Bai 2: Cho tam giac déu ABC
a/ Chimg minh 3 dudng cao cua tam giac d6 bang nhau
b/ Chimg minh rang tong cac khoang cach tir diém D bat ky thudc mién trong

cua tam giac déu do dén céac canh cua tam giadc khong phu thudc vao vi tri cua D.

Bai 3: Cho tam giac can ABC (AB = AC), dudng cao AH, O 1a trung diém cta AH.
Tia BO cat AC tai D, tia CO cat AB & E. Tinh ti s6 dién tich tr gidc ADOE va dién
tich tam giac ABC.

Bai 4: Cho hinh binh hanh ABCD. Tur B ké dudng thang cat canh CD tai M (M nam
gitta C va D). Tur D ké duong thing cit canh CB tai diém N (N nam gitta B va C);
BM va DN cit nhau tai I. Biét BM = ND

a/ Ching minh dién tich tam giac ABM bang dién tich tam giac AND

b/ Chirng minh IA 1a phan giac cua goc BID

Bai 5: Cho hinh binh hanh ABCD. Goi P, Q, R, S 1an luot 13 trung diém cta cac canh
AB, BC, CD, DA. N6i AQ va RB cit nhau ¢ diém I, néi AQ va DP cit nhau ¢ K, CS
cat DP & N va CS cat RB o M.

a/ Chung minh tr gidc MNIK 13 hinh binh hanh.

2 2
b/ Chimg minh Kl = EAQ va KN = 5 DP

.1
¢/ Ching minh dién tich hinh binh hanh MNKI bang 3 dién tich hinh binh
hanh ABCD.

Bai 6: Cho hinh binh hanh ABCD va diém O tily y thuoc mién trong ctia hinh binh
hanh. Néi OA, OB, OC, OD. Chting minh: Soag+ Soco = Soant Sosc



VI. Dinh ly Talét trong tam giac
Bai 1: Cho hinh thang ABCD, (AB//CD), AB = a, CD = b. Hai duong chéo cit nhau
tai I. Qua I ké EF//AB cit hai canh bén tai E, F

a/ Chimg minh IE = IF

b/ Tinh EF theo ava b

Bai 2: Ké duong cao BD va CE cua tam giac ABC va cac duong cao DF va EG cua
tam giac ADE.

a/ Ching minh hé thic AD.AE= AC.AF

b/ Ching minh FG//BC.

Bai 3: Cho goc xOy, trén canh Ox ldy mot diém M, trén canh Oy ldy mét diém N.
Diém A 1a mot diém thay d6i trén doan thang MN, qua A ké duong thang song song
véi Ox céat Oy tai Q va dung dudng thang song song véi Oy cat Ox tai P. Ching

OP 0Q
Bt e S |
minh-om * oN

Bai 4: Cho hinh binh hanh ABCD, qua dinh D ké mot duong thang, né cét cac dudng
théng AC, AB, BC theo thu tu tai M, N, K. Chirng minh:
a/ DM? = MN.MK

DM DI\/I
b/ —+—-=1
DN DK

Bai 5: (Pinh 1y Ménélauyt). Gia sir ba diém M, N, P theo thir ty nam trén cac dudng
thang chira cac canh AB, BC, CA ctia tam giac ABC. Ching minh rang cac diém M.
AM BN CP

BM CN AP

Bai 6: Puong thang a cat cic canh AB, AD va duong chéo AC cua hinh binh hanh

ABADAC
AEAFAM

Bai 7: Cho hinh binh hanh MNPQ. Mot duong thang di qua M cét cac duong thang
NP, PQ, QN theo tht ty A, B, C. Chiing minh:

a/ AN.BQ khong d6i

b/ MC? = AC.BC

N va P nim trén mot dudng thing khi va chi khi:

ABCD theo tht ty E, F, M. Chirng minh:



VIL. Tinh chit dwong phan gidc ciia mot tam giac
Bai 1: Cho tam giac ABC biét AB = 8cm, BC = 10cm, AC = 6cm. V& phan giac
trong BD va CE.

a/ Tinh cac doan thang AE, AD, EF, DC

o 40 )
b/ Lay diém K trén BC sao cho BK = - om. Chimg minh AK, BD, CE dong

quy.

Bai 2: Cho tam giac ABC c¢6 ba canh AB, BC, AC ti I& vdi 3, 7, 5. Cac dudng phan
giac AD, BE, CL cat nhau tai O.

a/ Tinh CE biét AC = 16cm

b/ Tinh BC biét CD - DB = 4cm

/ Tinh ti sb OE
C mn 1 so OB

AL BD EC 1
LB DC EA

d/ Chtrng minh

Bai 3: Cho tam giac ABC (AB = AC). Qua trung diém M cua canh BC, ké duong
thang song song v&i dudng phan giac ciia goc A, duong thang nay cat dudng thang

AB va AC theo tht tr D va E. Chtrng minh rang BD = CE

VIII. Tam giac dong dang va cic truong hop dong dang ciia hai tam giac

Bail:  Tu gidc ABCD c6 B=D=90" .Tu mot diém M bat ky trén duong chéo
AC ké MP1L BC, MQLAD. Ching minh: % e 1

Bai 2: Cho tam giac ABC ¢6 AB = 15cm, AC = 20cm. Trén hai canh AB va AC lan
luot 1ay hai diém D va E sao cho AD = 8cm, AE = 6¢cm. Chimg minh: AED = ABC
Bai 3: Tir mot diém D bt ky trén canh huyén AB cua tam giac vuéng ABC, ké mot
duong thang vuong goéc vai AB, cat BC kéo dai tai E va canh AC kéo dai tai K.
Chung minh: AD.BD=DK.DE



IX. Tong hop hinh hoc phing

.. i L 1
Bai 1: Cho hinh thoi ABCD. P 1a mdt diém trén canh AB sao cho AP = éAB

, 1 ,
Q la mot diém trén canh CD sao cho CQ = 3 CD . Goilla giao diém cua PQ va AD.

a/ Tam giac BID la tam giéc gi? Vi sa0?

b/ Goi K 14 giao diém cta DP va BI. Chitng minh K 13 trung diém cta BI

¢/ Gia str dinh B ¢6 dinh, duong chéo BD nam trén duong théng Bx ¢b dinh, céc
dinh con lai cta hinh thoi, di dong nhung luén ludn c6 do dai bang a khong ddi.

Chung minh moi diém D, I, A chuyén dong trén mot duong ¢d dinh.

Bai 2: Cho tam giac ABC (AB%= AC) va diém O la giao diém cac dudng trung truc
clia tam giac. Vé phia ngoai ctia tam giac, v& hai hinhd vuong ABDE va ACGH. Goi
M, N lan luot 1a trung diém cua EH va BC.
a/ Chuing minh AM vudng goc voi BC.
b/ Néu OH = OE:
- Tt gidc AMON 14 hinh gi? Vi sao?
- Tinh goc BAC.

Bai 3: Cho tam giac AOB (OA=0OB). Qua B ké duong thang vudng goc véi AB cat
AO ¢ C.

a/ Chtrng minh O 1a trung diém cta AC

b/ Ké dudng cao AD cua tam gidc AOB, duong thang ké qua B song song v&i
AD cit tia OA ¢ F. Ching minh OA? = OD.OF

¢/ Pudng thang qua B song song véi dudng phan giac AE cua goc OAB cit tia
OA ¢ P. Tam giac APB la tam gidc gi? Vi sao ?

d/ Chtirng minh OE.AP=0OA.EB

Bai 4 : Cho hinh vuéng ABCD canh bang a, I 1a trung diém ciia canh AB. Trén tia
ddi cua tia CD, C B, DC, AD lan luot léy cac diém M, N, P, QsaochoCM =a,CN =
2a, DP = 2a, AQ = 3a

a/ Chirng minh rang tam giac IAD, MCN va DPQ 14 c4c tam giac dong dan.



b/ Tam gidc MNQ 1a tam giac gi? T giac MNPQ 1a hinh gi?

¢/ Chirng minh rang cac dudng thang ID di qua trung diém E va F ctia Np va
MQ.

d/ Chtrng minh I 1a trung diém ctia NQ.

e/ Goi S 1a giao diém ctia QM va PN, R 14 trung diém ctia PQ. Chimg minh SR,
QN,vaCD cit nhau tai mot diém
Bai 5: Cho hnh thang vung ABCD, day AB vaCD, AB=m,CD =n va
BC = m+n. Goi O 14 trung diém cua AD, trén BC lay diém E sao cho BE=m.

a/ Chirng minh cac tam giac AEB va tam giac BOC la tam giac vung

b/ Chimg minh AD? = 4ab

¢/ Goi I 14 giao diém ctia OC véi DE, H 1a giao diém ciia OB voi AE. Cac tu
giac OIEH, AHID Ia hnh g?

d/ Tnh Solen Va Sanip blét a=9cm, b =4cm.

X. Hinh hgc khong gian

Bai 1: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A;B;C;D;. Ching t6 rﬁng:
a/ Tt giac A1B1C;D; 1a hinh chir nhat
b/ A;,C =D;B=C;A=B,D.

Bai 2: Cho hinh chép SABC c6 mit ddy va cidc mit bén 1a nhiing tam giac déu canh

10cm. Tinh dién tich toan phan va thé tich ctia hinh chép.

Bai 3: Mot cai 1éu & mdt trai hé cuia hoc sinh ¢6 cac kich thudc néu ¢ hinh bén

a/ Tinh lugng khong khi trong 1éu

b/ Tinh sb vai bat can thiét dé dung léu 45¢

( Khong ké nép gip duong vién) 8em

Bai 4: Hinh chop cut cua tir giac déu ABCDA;B,C,D; c6 canh day AB = 8cm, A;B;
= 4cm, canh bén la V13cm.
a/ Tinh chiéu cao thudc mit bén cia hinh chop

b/ Tinh dién tich xung quanhva dién tich toan phan cua hinh chop



